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CARDANO und TARTAGLIA lösen kubische Gleichungen

1545 erscheint GIROLAMO CARDANOs Ars magna, eines der 
bedeutendsten Werke der Mathematikgeschichte. In diesem Buch 
wird erläutert, wie Gleichungen 3. und 4. Grades gelöst werden 
können. Für die Lösung der Gleichung  x³ + 6x = 20  verwendet 
CARDANO eine geometrische Methode, die 10 Jahre zuvor von 
NICOLO TARTAGLIA entwickelt worden war.

Erläutern Sie die folgenden Schritte:

(1) Ein Würfel mit Kantenlänge r kann so zerlegt werden, dass zwei 
Würfel und drei zueinander kongruente Quader entstehen. 
Was hat dies mit der Beziehung  r³ s³ = (r s)³ + 3 · r · s · (r s)
zu tun?

      

(2) Ersetzt man in der Gleichung  x³ + 6x = 20  die Variable x durch 
r s, dann folgt:  3rs = 6   und  r³ s³ = 20
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(3)  Hieraus folgt: 20³
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r

(4)  Hieraus folgt:  s6 + 20s³ = 8   und  r6 20r³ = 8

(5)  Mit y = s³   und   z = r³  folgt: 10810y und 10810z

(6) x = r s = 33 36103610 ist eine Lösung der kubischen Gleichung.

(7)  Der Taschenrechner gibt hierfür an: x = 2. Stimmt dies wirklich? Und wenn ja, warum?
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